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catio de 2 in 6, erunt 1s, et ponantur 5 et 4, et sic habebitur multiplicatio dictorum
numerorum, ut hic ostenditur.
Probatio.

Qve si recta fuerit, ita probatur: multiplicetur pensa de 2345 que est 5 cum pensa
de 6789 que est 3, erunt 15, de quibus demantur ¢ remanent ¢ que sunt pensa summe mul-
tiplicationis.

Qvamuis ita ut dictum est omnes numeri quattuor figurarum multiplicandi sint, ta-
men sunt inter eos qui aliter et leuius multiplicari possunt: illud (sic) silicet, qui habent
in capitibus zephyra ; ut si queratur multiplicatio de 5000 cum 7000, multiplicentur s
per 7, erunt 35, ante que ponatur tot zephyra, quot sunt cum ipsis numeris que sunt
sex, et sic habebitur pro summa dicte multiplicationis 35000000.

Item si queratur multiplicatio de 5100 cum 7430, multiplicentur 51 per 743, erunt a7ses,
quibus ante positis zephyra tria que sunt in capitibus utrorumque numerorum, et sic
habebitur pro summa dicte multiplicationis 37893000.

Item si quereret multiplicationem de 2500 cum 3701, demat duo zephyra que sunt in
capite de 2500, remancbunt 23, que multiplicet per 3701, silicet duas figuras contra quat-
tuor, quarum ordo hic est: describat 23 super 3701 ut inferius cernitur, et multiplicabit
§ per 1, crunt 5, que ponat; et 5 per 0 et i per 2, crunt 2, que ponlt; et s per? et 2 per
0, erunt 35; ponat s et remanebit 3, et multiplicet 5 per 3 et 2 per 7 et addat cum 3
seruatis, erunt 32; el ponatur 2, retineatur 3 et 2 per 3, erunt 6, que addat cum 3 ser-
uatis; erunt 9, que ponat. Et sic habetur pro multiplicatione de 25 in 3701, ut in de-
scriptione ostenditur, 92595, quibus ante ponantur duo zephyra,ut habeatur summa prioris
multiplicationis quesite.

Pars quarta secundi capituli.

Cvm autem quemlibet numerum quinque figurarum per quemlibet numernm eiusdem
gradus quis multiplicare uoluerit, silicet quinque figuras per quinque , collocatis nu-
meris multiplicet primam per primam, et ponat; et primam per secundam, et primam
per secundam, ct ponat; et primam per tertiam, et primam per tertiam, et secundam per
secundam, el ponat; et primam per (uartam, et primam per quartam, et secundam per
tertiam, et secundam per tertiam, et ponat; et primam per quintam, et primam per quin-
tam, et secundam per quartam, et secundam per quartam, et tertiam per tertiam, et
ponat; et secundam per quintam, et secundam per quintam, et tertiam per quartam, et
tertiam per quartam, et ponat; et terliam per quintam, et terliam per quintam, et quartam
per quartam, et ponat; et quartam per quintam, et quartam per quintam, et ponat; et
quintam per quintam, et ponat. Et sic habebit multiplicationem quorumlibet numerorum
quinti gradus: et ut hic apertius demonstretur, quedam multiplicatio proponatur, ut per
eam equales ct inequales multiplicationes eiusdem gradus intelligantur: ut si uoluerit
multiplicare 12345 per 12045, descriptis numeris, ut | supra docuimus, multiplicet 5 per 5
erunt 23: ponat 5 et relineat 2, ¢t 3 per 4 et 5 per 4, et addat cum 2 seruatis, erunt
42: ponat 2 et retineat 4, et 5 per 3 et 5 per 3 et 4 per 4, et addat cum 4 seruatis, erunt
50: ponat 0 et relineat 5, et 5 per 2 et 5 per 2 et 4 per 3 et 4 per 3, et addat cum
5 seruatis, erunt 49: ponat 9 et retincat 4, et 5 per 1 et 5 per 1 et 4 per 2 et 4 per
2 et 3 per 3, et addat cum 4 serualis, erunt 39: ponat 9 el retineat 3, et 4 per 1 et
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docetur. Scribantur 37 super st de 451, et multiplicentur 7 per 1, erunt 7 que ponantur.
Et 7 per 5 et + per 3 multiplicentur, erunt 3s: ponantur § et retineantur 3, et 7 per 4
et 3 per 5 multiplicatis, et additis cum 3 seruatis, erunt 46: ponantur 6 et retineantur
4, et multiplicentur 3 per 4 et addantur cum 4 scrualis, erunt i6; et ponantur 6 et 4,
et habebimus pro summa dicte multiplicationis duarum illarum figurarum in tres, 166s7;
quibus ante ponatur 0 pro demto 0 de 37, exibunt 168870: hac itaque uia quelibet due
figure per quaslibet tres figuras multiplicantur. Item si queratur multiplicatio de 320
per 570, dematur 0 de utroque numero, remanebunt 32 et 57, qui numeri insimul mul-
tiplicentur, erunt 1824 , quibus ante ponantur duo zephyra, et habebitur pro summa
dicte multiplicationis 182400,
Pars tertia de multiplicatione quattuor figurarum.

Cvm autem quattuor figuras contra quattuor quis multiplicare uoluerit, describat nu-
meros, et collocatis gradibus sub gradibus similibus, multiplicet primam per primam et
ponat, reminiscendo tamen seruare decenas semper cum posuerit unitates, et multiplicet
primam per secundam, et primam per secundam, et ponat; et primam per tertiam, el
. primam per tertiam, et secundam per secundam, et ponat; et primam per quartam, et
primam per quartam, et secundam per tertiam, et secundam per tertiam, et ponat; et
secundam per quartam, et secundam per quartam, et tertiam per tertiam et ponat; et
tertiam pcr (uartam, et tertiam per (uartam, et ponat; et quartam per ¢uartam et
ponat; et sic habebit multiplicationem quorumlibet numerorum quatluor figurarum siue
equales uel meq\mlec extiterint.

Ad cuius rei euidentiam proponatur multiplicatio de 1234 in se ipsa , et descripto
ipso numero, bis multiplicetur prima per | primam ut prediximus, silicet 4 per 4, erunt
16; ¢t ponantur 6 super utrumque 4 et retineatur 1, et multiplicentur 4 per 3 et per
3, et addantur cum 1 seruato erunt 23, ponantur 5 super utrumeue 3 et retineantur 2.
Item multiplicentur 4 superioris numeri per 2 inferioris, et 4 per 2 et 3 per 3, et ad-
dantur cum 2 seruatis, erunt 27: ponantur 7 super utrumque 2 et retineantur 2: multi-
plicentur 4 per 1 et 4 per 1 et 3 per 2 et 3 per 2, et addantur hee quattuor multi-
plicationes cum 2 seruatis, erunt 22: ponantur 2 super utrumque 1, et retineantur in
manu 2, et multiplicentur 3 per 1 et 3 per 4 et 2 per 2, et addantur cum 2 seruatis,
erunt 42: ponantur 2 et retineatur in manu 1, et multiplicentur 2 per 1 et 2 per 1 et ad-
dantur cum 1 seruato, erunt s, que ponantur, et multiplicentur 1 per ¢ erit 1 quod po-
natur; et sic habebitur pro summa ipsius multiplicationis 1522736

De eodem.

Irerum ut intelligibilius intelligatur, multiplicatio de 2345 in 6789 proponatur: descri-
ptis itaque numeris, multiplicentur 5 per 9, erunt 45, ponantur 5 et retineantur 4, et mul-
tiplicentur 5 per 8 et 9 per 4, et addantur cum 4 seruatis, erunt $0: ponatut o et re-
tineantur 8, et multiplicentur 3 per 7 et 9 per 3 et 4 per 8, et addantur cum $ ser-
uatis, erunt 102; ponantur 2 et retineantur in manu 10, ct multiplicentur 5 per ¢ et 9
per 2 et 4 per 7 et 8 per 3, et addantur cum 10 scruatis, erunt 110: ponatur 0 et re-
tineantur 4, et multiplicentur 4 per ¢ et 8 per 2 et 3 per 7, et addantur cum 11 ser-
uatis, erunt 72: ponantur g, retineantur 7, et multiplicentur 3 per 6 et 7 per 2, et ad-
dantur cum 7 seruatis, erunt 39: ponantur 9 et retineantur 3, quibus addatur multipli-
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7per 84, erunt 567 cum numero ante ponatur 0 pro eo quod de 70 abstulimus, erunt
5670.
Incipit pars secunda secundi capituli.

Cvm autem tres figuras per tres figuras quis multiplicare uoluerit, uniuersalem re-
gulam ei leuiter edocemus. Scilicet, ut scribatur gradus unius numeri contra gradum
alterius, hoc est unitas sub unitatibus, decene sub decenis, et centene sub centenis, et
multiplicetur prima superioris numeri per primam subterioris, et ponat unitates super
primum gradum numerorum, et decene seruentur in manu, et multiplicet primam su-
perioris per secundam subterioris, et primam subterioris per secundam superioris, et
addat utrasque multiplicationes cum seruatis unitatibus, et ponat unitates et decenas
seruet; et multiplicet primam superiorem per tertiam inferiorem, et primam subterio-
rem per tertiam superiorem, et secundam per secundam, et addat tres dictas multi-
plicationes cum numero seruato, et ponal unitates super tertium gradum, et per unam
quamque decenam Seruet in manu 1; et multiplicet secundam superioris numeri per
tertiam subterioris, et secundam inferioris per tertiam superioris; et de collecta summa
ponat unitates et decenas rescruet, et multiplicet tertiam per tertiam, et addat cum ser-
uatis decenis, et ponat unitates et postea ponat decenas si superfuerint positis unita-
tibus; et si habebit multiplicationem quorumlibet numerorum trium figurarum, siue
equales fiant siue inequales.

Ad cuius rei euidentiam sint equales numeri 345 et 343, quos insimul multiplicare
opportet, qui collocentur ad inuicem sicuti in pagina collocati esse cernuntur; et mul-
tiplicet 5 per 5 erunt 25, ponat 5 super utrumdque 5, sicuti in secunda descriptione cer-
nitur, et pro decenis seruct in manu 2 et multiplicet 5 superioris numeri per 4 sub-
terioris, et 3 inferioris per 4 superioris; quibus additis cum 2 seruatis, erunt 42: ponat
2 super utrumque 4, sicuti in tertia continetur descriplione, et seruentur pro quattuor
decenis 4; et multiplicet 5 superioris per 3 subterioris et 5 inferioris per 3 superioris,
el & per 4, et summa ipsarum trinm multiplicationum addatur cum & in manu seruatis,
erunt 50: ponat 0 super utrumque 3, ut in quarta descriptione ostenditur, et seruentur
in manu s, et multiplicet 4 superioris per 3 inferioris, et 4 inferioris per 3 superioris,
et addantur cum 3, erunt 20: ponat 9 post 0, ut in quinta patet descriptione, et ser-
uentur in manu 2, et multiplicet 3 per 3, erunt 9, que addat cum 2, erunt 11, que ponat,
ut in sexta et ultima descriptione ostenditur. Que multiplicatio si recta est, per supra-
dictum modum cognoscitur, uidelicet ut addantur figure de 345 superioribus, et dematur
inde 9, remanebunt 3; similiter fiat de 345 inferioribus et remancbunt similiter 3; et mul-
tiplicentur 3 per 3, de quibus dematur 9, remanet o quod habeat pro pensa, tunc col-
ligantur figure que sunt in summa multiplicationis, scilicet 1 et 1 et 2 et 5, erunt 9,
de quibus trahantur o, remanet o ut opportet. Assignabo quidem quare multiplicatio
secunde figure per secundam additur cum multiplicatione primarum figurarum, in ter-
tias; quia ut dictum est primus gradus quicumque multiplicat ipsum gradum, facit se-
cundus gradus, quicumque multiplicat secundum gradum, facit post ipsum quem mul-
tiplicat. Et sic est primus gradus multiplicat tertium, tertium gradum facit. Et cum
secundus multiplicat secundum, facit eundem, silicet tertium, qui est secundus post
ipsum quem multiplicat. Ergo opportet cum multiplicatio secundi gradus per secundum
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rum 2 subterioris numeri per 1 superioris, erunt 2; que addat cum duobus superius ser-
uatis, crunt 4, que ponat super unitatem utrameque facient ipsa 4 secundum gradum, post
priora posita 4 que fecerant primum gradum, ut in secunda descriptione describitur; et
adhue multiplicetur 1 de superiori numero per unum de subteriori, faciet 1; quod 1
scribatur in tertio gradu, scilicet post 44 descripta, utin tertia et ultima descriptione
ostenditur. Et in tot ascendit multiplicatio de 12 in se ipsa, scilicet 141

Irerum ut lucidius clarescat, 37 per 37 multiplicentur. Scribantur quidem 37 sub 37,
ut superius de 12 diximus, et multiplicentur 7 per 7, erunt 49: ponantur itaque 9 su-
per utrumque 7 ut in prima descriptione ostenditur, et pro quattuor de decenis, que
sunt in 49, seruentur 4 in manu, et multiplicentur 7 de superiori numero per 3 de in-
feriori, et 7 de inferiori per a de superiori, et jungantur insimul, erunt 42, quibus ad- -
ditis cum 4 superius seruatis, erunt 46: scribantur unitates de 46, que sunt 6 super
utrumque 3, ut in secunda descriptione denotatur. Et 4 pro quattuor decenis que sunt
in 46 | in manu seruentur, et adhuc multiplicentur 3 de superiori numero per 3 de in-
feriori, erunt 9; que adde cum 4 modo in manu scruatis, erunt 13: ponantur 3 de 13 in
tertio gradu et 1 in quarto, ut continctur in tertia et ultima descriptione.

Qve multiplicatio, si recta est, ita cognoscitur. Iungantur quidem figure que sunt
in superioribus 37, scilicet 3 cum 7, erunt 10, de quibus dematur 9, remanebit 1, quod ser-
uetur. Eodemque modo colligantur figure de 37 inferioribus, et demantur inde 9, re-
manebit similiter 1: multiplicetur ergo 1 quod remansit de superioribus 37 pert quod
remansit de inferioribus, faciet 1, quod nocetur pensa uel portio, et seruetur in tabula
super ipsam multiplicationem, ut in tertia descriptione cernitur: postea colligantur figure
que sunt in summa multiplicationis, et de collecta quantitate demantur 9 quotiens potu-
erit; ct si 1 remanebit sicuti pro pensa scruatum est, recta utique erit multiplicatio.
Verbi gratia : ut si junximus figuras que sunt in summa multiplicationis, scilicet 1
et 3 et 6 et 9, et erunt 19, de quibus extrahe bis nouenarium, remanebit 1, ut pro
pensa prediximus cum debere remancre: uel de dictis 19 dele 9 que sunt in primo
gradu ipsorum, remanebit similiter 1. Et nota cum additis figuris de 37, scilicet 3 cum
7, tunc diuidis 37 per 9, de qua divisione remanet 1, sicut remansit ex 10 que procrea-
ta fuerint ex addictione 3 et 7, cum ex eis extracta fuerunt 9: nam residuum quod
remanet ex (uouis numero diuiso per 9, est summa que ponitur ex additatione omuium
figurarum facientium ipsum numerum. Et notandum rursus, cum aliquis numerus di-
uiditur in partes, et una queque partium multiplicatur per aliquem numerum, sunt ille
multiplicationes in unum collecte equales multiplicationi totius numeri diuisi in nume-
rum, in quem multiplicate fuerunt omnes partes ipsius. Ergo multiplicationes de 36 per
37, et de 1 per 37 in unum coniuncte, equantur multiplicationi de 37 in 37. Sed ex mul-
tiplicatione de 36 in 37 proucnit numerus qui creatus est ex aliqua multitudine noue-
nariorum, cum 36 sint concreta ex nouenariis. Quare numerus surgens ex 36 in 37, si
divisus fuerit per 9, nichil ex eo remanebit indiuisibile. Ttem multiplicatio de 1 in 37,
est equalis summe multiplicationis de 1 in 36 et de 1 in 1. Sed ex multiplicatione
de 1 in 35 prouenit numerus qui integraliter diuiditur per 9 : multiplicatio ergo de 1
in 1, scilicet 1, remanet indiuisibilis per 9. Ergo de 37 in 37 diuisa per 9 remanet 1,
quod habetur ex collectione fignrarum omnium que sunt in summa de 37 in 37, ut su-
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o quod est in inferiori numero, erit 1 quod ponat, faciens in summa quintum gradum; et
pro & que restant in inferiori numero, ponat in summa 5 facienti ad sextum gradum,
et sic habebit in summa iunctionis ipsorum.
Probatio.

Si autem ipsam collectionem per pensam prohare uoluerit, accipiat pensam per nouena-
rium de 4321 que est 1, sicuti in muliiplicationibus docetur; que addat cum pensa
de 506789 que est 8, erunt 9 de quo dematur 9, rejmanet 0 quod est pensa; et ita si ac-
ceperit pensam de summa iunctionis, scilicet de 311110, inucniet cam esse 0 ut opportet.
Demum ut ostendat unde talis probatio procedat, sint duo numeri .a. b. et b. g. quos
insimul addere uwolumus, erit ergo coniunctus ex eis numerus .a. g. Dico quidem quod
ex addita pensa numeri .a. &. cum pensa numeri .b. g. prouenit .g. Sit primum quod
unusquisque numerorum .a. b. et .b. g. diuidatur integraliter per 9, erunt itaque 9 co-
munis mensura numerorum .a. b. et .b .g. Quare totus numerus .a. g. dinidetur inte-
graliter per 9 eril ergo pensa ipsius zephyrum ut habetur ex aditione probarum uel
proba numerorum .a. b. et .b. g. Item unus illorum dividatur integraliter per 9 alius
non exit numerus .a. b. ille qui integraliter dividitur per 9 et ex numero b. g. diuiso
per 9. remaneat numerus .. g.: ergo numeri .. b. et b, a. dividuntur integraliter per
u. Et totus ergo .d. a. numerus per 9 dividetur. Et quia numerus .a. g. superhabundat
numerum .a. d. in numero b, d., et numerus .a. d. dividitur integraliter per 9, remanebit
ergo ex toto .a. g. numerus: ergo .d. indiuisibilis per 9 qui proucnit ex additione probe
numeri .a. b. que est zephyrum cum proba numeri .b. g. que est numerus .. g.
Rursus nullus numerorum .a. &. et .b. g. dividatur integraliter per 0. Sed ex numero
.. b. remaneat numerus a@. e. ¢t ex numero b, g, vemaneat numerus .d. g. Residui
quidem, scilicet numeri .e. b. et b. d. dividuntur integraliter per 9. Quare et totus .e.
d. divisibilis est, cum sit ex aliqua multitudine nouenariorum concretus: remanent ergo
indiuisibiles numeri .a. e. et .d. g. ex tolo numero .a. g. quisunt probe numerorum
.a. b. et Wb. g., ex quorum coniunctione proucnil pensa numeri .a. g. ut oportebat

ostendere,

Item si woluerit addere 25 et 461 el 6789 el 38 et 491 et tom8, deseribantur omnes
numeri per ordinem, sicuti in positione positi sunt, et addat vumerum figurarum, que
figure sunt in capitibus cunctorum dictorum numerorum, incipiendo ab inferiori, scilicet
s et g el 8ctoetycts semper in manu sinistra colligendo , erunt 32: ponat 2 et
retincat 3, super que colligat numeros figurarum que in secundo gradu numerorum sunt,
scilicet 1 et 0 et 5 et 8 ct 6 et 2, erunt 34: ponat 4 et retineat 3, super quem ascendat
colligendo numerum figurarum tertii gradus, scilicet 7 et 4 et 7 et 4, erunt 23: ponat
5 et retincat 2 super quem addat numerum figuraram que sunt in quarto gradu, sci-
licet 0 et 6, crunt $ que pouat: post hec ponat 1 pro 1 quod restat in quinto gradu in-
ferioris numeri, cum non sint in reliquis numeris figure facientes cundem gradum; et
sic habebis pro eorum collectione 18542, ut hic ostenditur.

Quam collectionem si probare uoluerit, colligat omnes figuras que sunt in omnibus
numeris, et colligendo semper, relinquat nouenas; et quod super fuerit relictis nouenis,
pro pensa summe habeantur. Nam in multorum numerorum iunctione non indigemus pro-
batione, cum non minus cito possimus recolligere summam quam pensam. Volo demon-
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gradatim numeros colligendo, potest collectionem cunctorum numerorum usque ad infi- .« iusjum bibeee o -
nitum habere. Et ut melius intelligatur iunctiones duorum numerorum et ctiom tertij, 10, e v, 1 12 — 1 101
‘nec non et plurium ostendantur. $480.607

Est enim alius modus multiplicandi ualde laudabilis, maxime in multiplicandis magnis A324
numeris, quem ostendam in multiplicatione de %67 in 4321. Constituatur quadrilaterum
in forma scacherii, habens puncta 5 in longitudine, scilicet unum plus numero figu-
rarum maioris numeri , et habeat in latitudine puncta 3, sicuti sunt tres figure in
minori numero, et ponatur maior numerus super quadrilaterum supradictum, et minor
ponatur ante ipsum, ut hic cernitur, et multiplicetur prima figura minoris numeri, scilicet
7, per 1, scilicet per primam maioris numeri facies 7, que ponantur in primo puncto su-
perioris linee, scilicet sub ipso 1, et multiplicentur 7 per sccundam figuram maioris nu-
meri, scilicet per 2, erunt 14, ponantur 4 sub 2 post posita 7, scilicet in secundo puncto
superioris lince, et seruetur 1, cum quo addatur multiplicatio eorumdem 7 in 3, erunt
22, ponantur 2 in tertio puncto post 4 posita,ct seruentur 2,cum quibus addatur multipli-
catio de 7 in 4, scilicet in ultimam figuram maioris numeri erunt 30, ex quibus ponatur o
in quarto puncto et 3 in quinto. Simili quorque modo multiplicabuntur ¢ singulariter per 1
et per 2 et per 3 et per 4, exibunt & in primo puncto secunde linee, et 2 in secundo, et v
in tertio, et 5in (uarto, et 2 in quinto; quod idem fiat de quinque que sunt in ultimo
gradu minoris numeri, et habebitur 5 in primo puncto tertie linee, et 0 in secundo, ct 6
in tertio, et 1 in quarto, et 2 in quinto. Deinde pro 7 que posita sunt in primo puncto
ponantur 7 super 1, et addantur 6 ct 4 que sibi inuicem sunt opposita; post ipsa 7 erunt
10: ponatur 0 super 2 et seructur 1, cum quo addatur 5 et 2 et 2 que item sibi in-
uicem sunt opposita: post predicta 6 et 4 erunt 10: ponatur iterum o super tertium gra-
dum, scilicet super 3, et seruetur iterum 1 quod addatur cum o et 9 et 0 que item
sibi inuicem sunt opposita: post dicta 5 et 2 et erunt 10: ponatur iterum o super 4, sci-
licet super ultimum gradum maioris numeri et seruetur iterum 1: quod addatur cum
6 el 5 el 3 que sunt in sequenti oppositione erunt 15: ponantur 5 in quinto gradu, et
seructur unum quod addatur cum 1. et .2. que sunt in sequenti oppositione, erunt 4
que ponantur in sexto gradu. Deinde ponantur 2 in septimo gradu pro 2 que sunt in e
angulo quadrati post dictam oppositionem de 4 et 2 et habebis predictam summam. 9 ecte, ln. 2120 — in. 6

Ut si quesieris scire aditationem de 235 cum 49 collocet 49 sub 25 tamquam deberet [
eos ad inuicem multiplicare, et addat o cum 5, erunt 14: ponat & super primum gradum

P i
et pro decenis reseruet in manu 1 quod addat cum 4 et cum 2, erunt 7 que ponat, et ——— ;:k*
sic habebuntur pro corum collectione 74, ut hic ostenditur. b i
Item si uoluerit scire collectionem de 123 cum 4367, describat cos ut hic cernuntur; ¢t —————————
addat 7 cum 3, erunt 10; ponat 0 et retineat 1 quod addat cum 6 et cum 2, erunt o que I
ponat. Item addat 5 cum 1 que sunt in tertio gradu, erunt 6 que ponat super cundem ﬁ.,,‘..f,.“_g_._,
gradum, et per 4 que sunt in quarto gradu inferioris numeri, ponet 4 in quarto gradu | i2a, -4
excuntis summe, cum non sit aliqua figura super ipsa in alio numero, scilicet in 123, L _-4usd
et sic habebit pro corum additatione 4690.
Item si uwoluerit addere 4321 cum 506780, descriptis eis ordine preseripto, addat o cum !_ _s11110 |
1, erunt 10: ponet o et retineat 1 quod addat cum s ct cum 2, erunt #1: ponet 1, retineat | 4321

1 quod addat cum 7 et cum 3, erunt 11. Iterum ponat 1 et retineat 1 quod addat cum | 500389
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4 per 1 et 3 per 2 et 3 per 2, et addat cum 3 seruatis, erunt 23; ponat 3 et retineat
2,et 3 per 1 et 3 per 1 et 2 per 2, et addat cum 2 seruatis erunt 12; ponat 2 el re-
tineat 1, et 2 per 1 et 3 per 1, et addat cum 1 seruato, erunt 5, que ponat; et 1 per t
erit 1 quod ponat; et sic habebit summam dicte multiplicationis. Ostendam rursus hunc mo-
dum multiplicandi procedere ex his que accidit (sic) inter numeros sibi inuicem proportio-
nales. Nam cum tres numeri proportionales sunt, ita quod sicut primus est ad secundum, ita
secundum sit ad tertium; tunc multiplicatio primi in tertium equatur multiplicationi
secundi in se. Et cum quattuor numeri sunt proportionales, fueritque sicut primus ad
secundum, ita tertius ad quartum. Tunc multiplicatio primi in quartum equa est mul-
tiplicationi secundi in tertium, ut in euclide reperitur. Ascendit enim numerus in in-
finitum per gradus continuos; quia sicut primus gradus est ad secundum, ita secundus
est ad tertium, et tertius ad quartum, et unusquisque antecedentium ad suum conse-
quentem. Quare multiplicatio secundi gradus in se facit eundem gradum factum ex mul-
tiplicatione primi in tertium. Et multiplicatio secundi gradus in tertium facit gradum
factum ex multiplicatione primi in quartum. Incipitur quidem in multiplicationibus a
figuris primi gradus, ex qua multiplicatione aut prouenit numerus primi gradus, aut
terminans in ipso. Et ideo ex multiplicatione prime figure per primam ponuntur uni-
tates super primum gradum, et decene seruantur ad secundum, cum quibus adduntur
multiplicationes primarum in secundas, et proucnit numerus secundi gradus, uel ter-
minans in ipso. Quare ponuntur unitates super secundum gradum, et pro unaquaque
decena que habetur, servatur .1. ad tertium gradum. Deinde multiplicantur prime per
tertias, et additur cum eis multiplicatio secunde in secundam ; quia multiplicatio se-
cundi gradus in secundum facit eundem gradum, quam facit multiplicatio primorum
graduum in tertios. Et ideo ex multiplicationibus primarum figurarum in tertias, et
secundarum in secundas, ponuntur unitates super tertium gradum; post hec multipli-
cantur prime per quartas, et secunde per tertias, cum sint in quattuor gradibus pro-
portionalibus; quia sicut primus est ad secundum, ita tertius ad quartum, et prouenit
ex ipsis multiplicationibus numerus terminans in quarto gradu. Et idcirco ponuntur
unitates super quartum gradum, et multiplicantur postea prime per quintas, et secunde
per quartas, et tertie per tertias; quia est sicut primus gradus ad secundum, ita quartus
ad quintum. Quare multiplicatio secundi gradus in quartum, facit gradum factum ex
multiplicatione primi in quintum , silicet quintum gradum ; et est rursus secundus
gradus ad tertium sicut tertius ad quartum. Quare multiplicatio tertii gradus in tertium
facit gradum factum ex multiplicatione secundi in quartum, scilicet quintum gradum.
Et ideo ponuntur unitates super quintum gradum, et sic secundum proportionalitatem
eflicitur summa quorumlibet numerorum multiplicationis. Et hec possunt manifeste in-
telligi in his que secuntur. Et notandum quia sicut primus gradus est ad secundum, ita
penultimus est ad ultimum; et sicut primus est ad tertium, ita tertius ab ultimo est
ad ultimum; et sicut primus est ad quartum, ita quartus ab ultimo est ad ultimum
et cetera. In hac siquidem multiplicatione quinque figurarum in quinque, post positionem
quinte figure super quintas, multiplicantur secunde per quintas, et tertie per quartas;
«que multiplicationes faciunt sextum gradum; quia cum secundus gradus multiplicat quin-
tum, sextum gradum facit, quem facit multiplicatio tertiarum in quartas, cum sit sicut

.

v pomat 0 ... Babelit sumansm »
{fel. 7 verss, lin, 2, pug. 14,
Vim. 41— pug. 43, lia. 4).
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due super sint linee et 105 milia, cum una tantum sit uirgula, et 296 pro illis tribus
(uas in principio dimisisti: et si per ultimum cum remanent una figura uel due, pone
ipsas sub ultima uirgula, et leges eas omnes .un.** uel omnes quinque simul, et sic po-
teris legere numerum quot cumque poteris figurarum.

Predictis figuris earumque gradibus secundum materiam superius descriptam cum fre-
quenti usu bene cognitis, opportet eos qui arte abbaci uti uoluerint, ut subtiliores et inge-
niores appareant scire computum per figuram manuum,secundum magistrorum abbaci usum
antiquitus sapientissime inuentam. Que signa sunt hec. Curuatio auricularis digiti sinistre
manus super medium uole .1. palme manus notat unum. Curuatio quidem eiusdem cum
anulari similiter super mediam uolam duo, cum quibus curuatur medins tria. Cur-
uatio autem anularis et medis 4 super mediam wolam. Curuatio uero medii tantum 5.
Anularis 6. Positio quippe auricularis sursum super uolam 7, super quem locum cum po-
nitur auricularis et anularis notantur 8: positio quidem eorumdem cum medio super eun-
dem locum .9. Cum ab extremitate indicis et pollice fit circulus in nodo pollicis, de-
notant 0. Cum pollex et index sunt extensi et tangunt se 20. Cum ab extremitate eo-
rumdem sit circulus 30. Cum ponitur pollex super indicem in exteriori parte indicis 40.
Curuatio pollicis super principium indicis 50. Curuatio indicis super curuatum pollicem
60. Curuatio indicis super extremitatem extensi pollicis 70. Curuatio itaque indicis super
uirgulam extensi pollicis 0. Item curuatio totius indicis in se 90. Centenaria quoque
et miliaria fiunt in dextera manu eodem ordine, scilicet signum unitatis facit 100 in
dextera manu; binarii quidem 200; decenarii autem mille, et signum nonagesimum facit
9000, ut in sequenti pagina (*) picttis (sic) manibus demonstratur. Componuntur itaque in
manibus cum his signis omnes reliqui numeri qui sunt a decem usque in decem milia hoc
modo: ex signo uigenarii, et ex signo ternarii componuntur 23; et ex signo trium milium
et ex signo quingentarum componuntur in dextera manu tria milia quingenta, et sic in-
telligas in reliquis.

(") Nel suddetto Codice €. I. 2616 manca la intera carla, numerala 3, che doveva essere quella indicata
colle le « sequenti pagina » che trovansi nella linea 39 della carta 2 verso di questo codice, e nella linca
22 della presente pagina 5.
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Explicit prologus. Incipiunt capitula.
De cognitione nouem figurarum yndorum, et qualiter cum eis omnis numerus scribatur;
et qui numeri, et qualiter retineri debeant in manibus, et de introductionibus ab-

baci. 1
De multiplicatione integrorum numerorum. 4
De additione ipsorum ad inuicem. s |()

De extractione minorum numerorum ex maioribus.
De diuisione integrarum (sic) numerorum per integros.
De multiplicatione integrarum (sic) numerorum cum ruptis atque ruptorum sine sanis.
De additione ac extractione et diuisione numerorum integrarum cum ruptis alque par-
tium numerorum in singulis partibus reductione.
De emptione et venditione rerum uenalium et similium.
De baractis rerum uenalium et de emptione bolsonalie, et quibusdam regulis similibus.
De societatibus factis inter consocios.
De consolamine monctarum atque corum regulis , que ad consolamen pertinent.
De solutionibus multarum positarum questionum quas erraticas appellamus.
De regula elcataym qualiter per ipsam fere omnes erratice questiones soluantur.
De reperiendis radicibus quadratis et cubitis ex multiplicatione et diuisione seu extra-
ctione earum in se, et de tractatu binomiorum et recisorum et eorum radicum.
De regulis proportionibus geometrie pertinentibus: de questionibus aliebre et almuchabale.
Incipit primum capitulum.
Nouem figure indorum le sunt
9 8 7 6 5 4 3 2 1
Cym his itaque nouem figuris, et cum hoc signo o, quod arabice zephirum appellatur,
seribitur quilibet numerus, ut inferius demonstratur. Nam numerus est unitatum per-
fusa collectio siue congregatio unitatum, que per suos in infinitum ascendit gradus.
Ex quibus primus ex unitatibus, que sunt ab uno usque in decem, constat. Secundus ex
decenis, que sunt a decem usque in centum, fit. Tertius fit ex centenis que sunt a centum
usque in mille. Quartus fit ex millenis que sunt a mille usque in decem milia, et sic
sequentium graduum in infinitum, quilibet ex decuplo sui antecedentis constat. Primus
gradus in descriptione numerorum incipit a destera. Secundus uero uersus sinistram sequi-
tur primum. Tertius secundum sequitur. Quartus terlium, et quintus quartum, et semper
sic uersus sinistram gradus gradum sequitur. Figura itaque que in primo reperitur gradu
se ipsam representat, hoc est: si in primo gradu fuerit figura unitatis, unum representat;
si binarii, duo; si ternarij, tria, et ita per ordinem que secuntur, usque si nouenarij:
nouem figure quidem que in secundo gradu fuerint, tot decenas representant, quot in
primo unitates; hoc est si figura unitatis secundum occupat gradum, denotat decem;
si binarij, uiginti; si ternarij, triginta; si nouenarij, nonaginta.
Figura namque que in tertio fuerit gradu, tot centenas denotat, quot in secundo de-
cenas, uel in primo unitates, ut si figura unitatis centum; si binarij, ducenta; si ter-
(') Nei margini laterale esterno ed inferiore del recto della earta 1 del sopraccitato codice Magliabechiano
€. 1. 2646, Badia Fiorentina n* 73, presso alla linea 50 od ultima del medesimo recta, trovasi seritlo in_due

linee in caratlere pie modermo del rimanente di questo recfo: « Leonardi Pisani Algorismi Geometriae | Inter
» Codices designatur num: 44: ».
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De prima itaque figura, hoc est de figura primi gradus, dicat unum.

De secunda que est in secundo gradu, dicat decem.

De tertia que erit in tertio gradu, dicat centum, et adcentet cam in superiori parte.

De quarta namque figura eiusdem numeri, dicat mille, et adcentet eam in inferiori parte.

De quinta uero dicat decem milia.

Dg sexta itaque centum milia, et adcentet eam in superiori parte.

De septima dicat mille milia, et adcentet eam rursum in inferiori parte.

De octava dicat decem milia milium.

De nona dicat centum milia milium, et adcentet eam in superiori parte.

De decima dicat mille milia milium, et adcentet eam in inferiori parte; et sic sem-
per per hos tres numeros, scilicet per millenos, et decem millenos, et centum mille-
nos et adcentando millenos in inferiori parte, et centum millenos in superiori, usque
ad ultimum gradum numeri studeat adcentare. Et inde | incipiat legere numerum ab
ultimo gradu ipsius per acenta predicta, dicendo semper de inferioribus adcentis tot
milia milium quot adcenta fuerint ante ipsa in inferiori parte wersus primum gradum,
et de superioribus adcentis, dicens tot centum milia, quot adcenta fueriut ante ipsam
in inferiori parte similiter uersus primum gradum numeri; et de figuris que non fuerint
adcentate post quartum gradum numeri dicet tot decem millenas, quot adcenta fue-
rint ante ipsas in inferiori parte; et sic poterit cognoscere et legere qualem uoluerit
numerum multarum figurarum. Et ut hoc melius intelligatur, quendam numernm octo
figurarum proponamus §7654321. De uno namque qui est in primo gradu, dicet unum ;
de binario 2, que sunt in secundo, dicet decem; de ternario 3, qui sunt in tertio, dicet
centum que adcententur in superiori parte. De quaternario est 4, qui sunt in quarto
gradu, dicet mille, que adcententur in inferiori parte, ut in prescripto numero ostendi-
tur. De quinario 5 qui est in quinto gradu, dicet decem milia; de senario ¢ qui sunt
in sexto gradu, dicet centum milia, que adcententur in superiori parte; de septenario 7
que est in septimo gradu, dicet mille milia que adcententur in inferiori parte; de octo-
nario qui est in ultimo gradu, dicet decem milia: ergo habetur in supradicto numero
octuaginta septem milia milium, propter duo inferiora adcenta, quorum unum est sub
7 et aliud sub 4, et insuper sexcenta quinquaginta quattuor miliaria , et insuper
.ccexxt. Item proponamus alium numerum de nouem figuris 257604813 , que pro or-
dine adcentato cognoscitur quod continetur in ipso ducenta quinquaginta septem
milia miliaria, et sexcenta quattuor miliaria, et octingenta tredecim. Item alius numerus
de tredecim figuris proponatur 1007543280081, pro cuius adcentis cognoscitur ipsum esse
mille, septem milia milia miliaria, et quingenta quadraginta tria milia miliaria, et du-
centa octuaginta nouem miliaria, et insuper octuaginta unum. Possumus enim aliam tra-
dere regulam leuiam que (sic) poteris citissime legere numerum plurium figurarum. Verbi
gratia: proponamus numerum 15 figurarum §78635784105296, dimissis tribus primis figuris,
scilicet 296, super quibuslibet aliis tribus protrahe uirgulam in modum arcus ut in pre-
misso exemplo; et pro qualibet uirgula dices ; et illas tres figuras, quas in principio
dimisistis, leges sicut stant; et sic dices sexcenta septnaginta octo milia milia milia mi-
lium, cum quattuor sint uirgule, et noningenta et triginta quinque milia milia milium,
cum super sint tantum tres uirgule et septingenta octuaginta quattnor milia milium, cum
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narij, trecenta, et nouenarij, nongenta. Ipsa igitur que fuerit in quarto gradu tot mil-
lenas quot in tertio centenas, aut in secundo decenas, uel in primo unitates denotat;
et sic semper mutando gradum, numerus decuplando ascendit. Et ut hoc quod dictum
est lucidius declarescat,ipsum cum figuris ostendatur. Si figura septenarij fuerit in primo
gradu, et ternarij in secundo, ambe insimul 37 denotant; uel econtra : figura ternarij
in primo, et septenarij in secundo, 73 denotabunt. Item si figura quaternarij fuerit in
primo, et unitatis in secundo sic 14, nimirum .xnu. denotabunt: uel si figura unitatis
fuerit in primo, et quaternarij in secundo sic 41, denotabunt xls. Rursus in primo 72, et
in secundo faciunt 27; contrarium enim facit 72. Si autem septuaginta tantum scribere
uo|luerit, ponat in primo gradu o, et post ipsum ponat figuram septenarii, sic 70; si octua-
ginta sequatur zephyrum figuram octonarij sic 80: hac itaque demonstratione quemlibet
numerum a decem usque in centum cum duabus figuris scribere potes. Cum tribus
uero a centum scribitur usque in mille; ut si figura octonarii fuerit in primo, et qui-
narii in secundo, et unitatis in tertio 138, centum quinquaginta octo denotabunt ; et
econuerso : si figura unitatis fuerit in primo, et quinarii in secundo, et octonarii in
tertio 831, octigenta et quinquaginta unum denotabunt ; uel econtra : si figura octo-
narii fuerit in primo , et unitatis in secundo, et quinarii in tertio, denotabunt s18.
Item si permutatim figura quinarii fuerit in primo, octonarii in secundo, et unitatis
in tertio, denotabunt 8s. Item si figura unitatis fuerit in primo, octonarii in secundo,
et quinarii in tertio, nimirum denotabunt 58i: tres uero unitates sic 111, centum unde-
cim faciunt. Verum si quinquaginta tantum scribere uolueris, in primo et in secundo
gradu ponas zephyra, et in tertio figuram quinarii hoc modo 500; et sic cum duobus
zephyris quemlibet centenariorum numerum scribere poteris. Et si centenaria cum de-
cenis siue unitatibus scribere uolueris, ponas in primo gradu zephyrum, in secundo de-
cenas, et in tertio centenas quas uolueris. Verbi gratia: si in primo gradu fiat zephyrum,
et in secundo figura nouenarii, et in tertio binarii, denotabunt 200. Si autem absque de-
cenis centenaria cum unitatibus scribere uolueris, pones in secundo gradu, scilicet
in loco decenarii zephyrum, ct in primo numerum unitatum quem uoluerit, et in tertio
centenariorum: ut si in primo fuerit figura nouenarii, et in secundo zephyrum, et in tertio
binarii 209; et sic secundum supradictam demonstrationem qualem uolueris , numerus a
centum usque in mille scribes cum tribus figuris. Cum quattuor namque a mille usque
in decem milia, ut in sequenti cum figuris numeris super notatis ostenditur.
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Et sic in reliquis numeris est procedendum. Cum quinque namque figuris scribuntur
omnes numeri, incipiendo a decem milia usque ad centum milia. Cum sex uero, a cen-
tum milibus usque in mille milia, et sic deinceps, addendo figuram figuris, numerus
gradatim in decuplum ascendit. Vnde si contigerit quod aliquem numerum multarum
figurarum propter multitudinem figurarum, quis legere uel intelligere nequeat, quali-
ter legere et intelligere ipsum debeat, ostendere procurabo.

fol. 2 rects.
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